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Przykładowe zestawy zadań na kolkwium nr 1
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√

Zad.1 Wyznacz dziedzinę f-cji

f (x) = x − x2 + arcsin x.



 x+1 





  1.

Zad.2 Rozwiąż nierówność  2

x − 1

Zad.3 Rozwiąż równanie 2 · 41−2x − 6 · 4−x = −1.

Zad.4 Na płaszczyźnie XoY narysuj: a) zbiór punktów spełniających warunki y  |x| oraz

x2 + y 2 &lt; 16;

b) wykres funkcji y = 2| log2 x| .

2

Zad.5 Rozwiąż nierówność

 1 + log 1 x.

3

log 1 x

3

Zad.6 Rozwiąż równanie | log(x + 1)| + 1 = cos x.

Zad.7 Opisz funkcję y = arctg x.

v

!9−4n

!n

!n

u

u 5

6

n+5

nt

, b) an =

+

,

c)

Zad.8 Wyznacz granicę ciągu:

a) an =

n−7

4

5

√

√

an = n2 + 5n − 1 − n2 + 3 .

√

√

Zad.1 Wyznacz dziedzinę funkcji f (x) = x − x2 + arcsin x.

Zad.2 Na płaszczyźnie XoY narysuj zbiór punktów spełniających warunki x − 1 ¬ y &lt; x + 4

oraz −2 ¬ x &lt; 6.

2

2

x − 2 log3 x

 −3.

Zad.3 Rozwiąż nierówność log

√

√ 3

2 x

4 x

+3=4·3 .

Zad.4 Rozwiąż równanie 3

Zad.5 Narysuj wykres funkcji

+ |x|).



 y = tg(x

 x+1 





  1.

Zad.6 Rozwiąż nierówność  2

x − 1

Zad.7 Oblicz cos x2 wiedząc, że cos x = − 32 oraz x ∈&lt; π, 2π &gt;.

Zad.8 Opisz funkcję y = arctg x.

q



Zad.1 Wyznacz dziedzinę funkcji f (x) =



log(26 − x2 )



.

ln |1 + x|

Zad.2 Na płaszczyźnie XoY narysuj zbiór punktów spełniających warunki y  |x| oraz

x2 + y 2 &lt; 16.

Zad.3 Rozwiąż nierówność log22 (3 − x) + log2 (3 − x)4 ¬ 5.

Zad.4 Rozwiąż równanie 2 · 41−2x − 6 · 4−x + 1 = 0.

Zad.5 Narysuj wykres funkcji y = 2| log2 x| .

Zad.6 Rozwiąż nierówność x3 − 3x − 2  0.

Zad.7 Rozwiąż równanie | tg x + ctg x| = √43 wewnątrz I oraz wewnątrz II ćwiartki układu

współrzędnych.

Zad.8 Opisz funkcję y = arcsin x.



− log3







1

sin x







Zad.1 Wyznacz dziedzinę i narysuj wykres funkcji f (x) = 3

. 





2

x+3

Zad.2 Rozwiąż nierówność: a) (x − 6x + 9)

¬ 1; b) log2x−3 x  1; c)  xx−1

2 −1   1.

Zad.3 Dla jakiej wartości parametru a (gdy a ∈ R) równanie sin2 x + sin x + a = 0 posiada

rozwiązanie.

Zad.4Wypisz (wraz z odpowiednimi założeniami) cztery wzory dotyczące działań na logarytmach. Opisz funkcje y = ln x oraz y = log0,2011 x i naszkicuj ich wykresy.



4n−3

√

n

5. 22n+1 −6 cos n

Zad.5 Oblicz: a) lim n+5

; b) lim 16·4

n2 + 5n − 7).

n−2 +2n+5 −1 ; c) lim (n −

n→∞



n→∞



n→∞



Zad.1 Opisz funkcję f (x) = cos x i naszkicuj jej wykres.

7

Wyznacz rozwiązania równania cos x = cos 12

π.

1

1

2

Zad.2 Rozwiąż: a) log3x+4 x ¬ 1;

b) log2 (cos x) + log 1 (− sin x) = 0;

c) 3 x + 3 x +3 ¬ 84.

2

Zad.3 Opisz funkcję f (x) = arcsin x i naszkicuj jej wykres. Oblicz arcsin a oraz arcsin b, gdzie

n n

2n2 +11n−6 cos n4

a = lim −2n

2 +9n+2 cos n3 , b = lim ln( n−1 ) .

n→∞

n→∞

Zad.4 Rozwiąż graficznie nierówność

arctgx &gt; ( 21 )x − 1. Zapisz odpowiedź.

s

2x − 3

Zad.5 Rozwiąż nierówność

¬ 1.

x−3

Zad.6 Naszkicuj wykres funkcji f (x) = x · log √

3 x x.

arcsin x2

.

log(2 − 3x)

Zad.2 Na płaszczyźnie XoY narysuj zbiór punktów spełniających warunki 1 &lt; x2 + y 2 &lt; 4

oraz y  x.

√

Zad.3 Rozwiąż równanie 4 − log x = 3 log x.

Zad.4 Rozwiąż nierówność 31−2x − 4 · ( 31 )x ¬ −1.

Zad.5 Wypisz (wraz z odpowiednimi założeniami) cztery wzory dotyczące działań na logarytmach.

Zad.6 Rozwiąż nierówność |x2 − 1| + 2  2 sin x cos x.

Zad.7 Oblicz wartości pozostałych funkcji trygonometrycznych kąta ostrego wiedząc, że sin x =

3

.

5

Zad.8 Rozwiąż nierówność |x − 3| + |4 − x| ¬ 2x + 1.

Zad.1 Wyznacz dziedzinę funkcji f (x) =



√

√

Zad.1 Wyznacz dziedzinę funkcji f (x) = sin x + 16 − x2 .

Zad.2 Na płaszczyźnie XoY√ narysuj zbiór punktów spełniających warunki x2 + y 2 ¬ 2x, y  0.

2

Zad.3 Rozwiąż równanie 2 x −2x+1 + 4|x−1| = 2.

2

Zad.4 Rozwiąż nierówność

 1 + log 1 x.

3

log 1 x

3

Zad.5 Wypisz (wraz z odpowiednimi założeniami) cztery wzory dotyczące własności funkcji

trygonometrycznych.

Zad.6 Rozwiąż równanie | log(x + 1)| + 1 = cos x. √

Zad.7 Wyznacz takie x ∈ (0, π), aby ctg(x − π4 ) = 3.

Zad.8 Rozwiąż nierówność |2 − x| + |x + 1|  1 − 2x.

Zad.1 Wyznacz dziedzinę i narysuj wykres funkcji f (x) = eln(cos x) .

Zad.2 Zaznacz na płaszczyźnie XoY zbiór punktów, których współrzędne spełniają nierówność

logx (logy x) &gt; 0.

3x−5

Zad.3 (str.3,4) Rozwiąż nierówności: a) (3 − x) 3−x ¬ 1; b) logx (x2 − 3) − logx (x − 1) ¬ 1.

Zad.4 Rozwiąż równanie −2 sin3 x − 5 sin x cos x + 4 sin x = 0.

Zad.5 (str.2) Rozwiąż nierówność π2 − arctgx ¬ −arctg(x + 1). Opisz funkcję y = arctgx i

narysuj jej wykres.

Zad.6 Dla jakiej wartości parametru a ∈ R ciąg o wyrazie ogólnym an = (a2(a−2)n+1

jest

+4a−6)n−2

zbieżny do 1?



4n

√

√

n+2

; b) lim ( n2 + 2n + 1 − n2 + 3n − 5).

Zad.7 Oblicz: a) lim n−3

n→∞



n→∞



x − π2

. Wyznacz dziedzinę i naszkicuj wykres tej

x − π2

funkcji oraz uzasadnij, czy funkcja ta jest parzysta, nieparzysta lub okresowa.

Zad.2 Opisz funkcję y = ln x oraz wyznacz funkcję do niej odwrotną. Naszkicuj ich wykresy.

Rozwiąż graficznie nierówność

ln |x − 1| ¬ −x2 + 2x. Zapisz odpowiedź.

Zad.3 Rozwiąż równanie

sin(5x) + cos2 (5x) = −1.

1

1



.

Zad.4 Rozwiąż nierówność

2x −√1

1 − 2x−1

Zad.5 Rozwiąż nierówności:

a) 4x − x2 &gt; x − 2;

b) 0 &lt; |arctgx| ¬ π4 .

Zad.6 Oblicz:



4n−1

2012

√

5

(n5 + 5n3 + 101)

a) n→∞

lim 1 +

;

c)

lim

(n

−

n2 + 7n − 5).

;

b) n→∞

lim

2515

4

3

n→∞

n−2

)q

q (n√ +4n

x

√ x

(dodatkowe)

Zad.7

Rozwiąż równanie

2+ 3 +

2 − 3 = 4.

Zad.1 Dana jest funkcja f (x) = eln sin x +



Zad.1 Opisz funkcję y = tgx. Wyznacz, przy odpowiednich założeniach, oraz opisz funkcję do

niej odwrotną. Wykonaj wykresy obu funkcji.

Zad.2 Rozwiąż nierówności:

  x+1

√

1

1 x−1

2

¬ .

a) 4x − x &gt; x − 2;

b) log|2x−3| 5  log|2x−3| 6;

c)

2

16

Zad.3 Wypisz (wraz z odpowiednimi założeniami) dwie własności działań na logarytmach.

8

 1 + log2 x.

Rozwiąż nierówność

log2 x − 1

Zad.4 Rozwiąż równanie

sin(5x) = sin(7x).

Zad.5 Oblicz:



3n+2

√

5. 22n+1 + 6. 3n−1 + 2 cos 5n

n

;

b) lim

;

c) lim (n − n2 + 4).

a) lim ln

.

2n−3

.

n+1

n→∞

n→∞

n→∞

n+5

82

+53

+ 101
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