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Chapitre 2 :

Équilibre général dans une

économie de propriété

privée avec production



Robert Jordan.



→ Facteur de production (inputs) : par transformation, soit l'activité de production.

→ Deviennent : produits (outputs).

→ Nombre donné de producteur : f = 1, ... , m .

→ Production : (y f ) = (y f1 , ... , y fi , ... , y fl ) .

→ i un output : y fi &gt; 0 .

→ i un input : y fi &lt; 0 .

→ Non-intervention de i dans le processus de production : y fi = 0 .

→ Ensemble de production : Y f .

→ Production (y f ) : technologiquement réalisable

→ Si (y f ) ∈ Y f .

→ Production (y f ) : pas technologiquement réalisable.

→ Si (y f ) ∉ Y f .

→ Propriétés de l'ensemble de production Y f .

→ (0) = (0 , ... , 0) .

→ (0) ∈ Y f .

→ Si Y f ≫ 0 : alors (y f ) ∉ Y f .

→ Pas de production libre.

→ Si (y f ) ∈ Y f : alors (−y f )∉ Y f .

→ Libre disposition des excédents.

( y f )∈ Y f

'

→ Si

: alors (y f ) ∈ Y f .

'

(y f )≤(y f )

→ (y f ) : activité efficace.

'

'

→ Si (y f )≥(y f ) : alors (y f ) ∉ Y f .

→ Fonction de transformation : T ((y f )) = 0 .

→ (y f ) ∈ Y f &lt;=&gt; T ((y f ))≤0 .
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→ Exemple : y 1 =−y 2 &lt; 0 .

→ Y f convexe : rendements d'échelles de la production non-croissants.

→ Convexité.

∀ (y f ) ∈ Y f

'

→

: α ( y f ) + (1 −α) ( y f ) ∈ Y f ∀ α ∈ [ 0 ; 1 ] .

'

∀ (y f ) ∈ Y f

→ Rendements d'échelles.

→ Décroissants : α ( y f )∈ Y f ∀ α ∈ [ 0 ; 1 ] .

α ( y f )∉ Y f ∀ α ∈ [ 0 ; 1 ]

→ Croissants :

.

α (y f ) ∈ Y f ∀ α ≥1

→ Constants : α ( y f )∈ Y f ∀ α ≥0 .

→



2

Tf ((y f ))≤0

: soit dans l'exemple T (y f1 + y f2 ) = y f1 + y f2 = 0 .

Tf (α (y f ))≤0 ∀ α ≤1

→ Rendements d'échelles non-croissants.

l



→ Profit : Π f = ∑ pi y fi = (p)∗(y f ) .

i =1



→ (y f )



Max Π f = (p) (y f )

.

S / C (y f ) ∈ Y f



:



l



Max



→



∑ pi y fi

i =1



.



S / C Tf ( y f1 , ... , y fi , ... , y fl) = 0

l



→ L (y fi , α) = ∑ pi y fi −α T ((y f )) .

i =1



dTf ((y f ))

dL

= pi− α

∀ i = 1, ... , l

dyfi

→ CPO : dy fi

.

dL

= Tf ((y f )) = 0

dα

dT f ((y f ))

dTf ((y f ))

dL

= p i− α

=0

p

dyfi

dyfi

→ dy fi

: i=

.

p j dT f ((y f ))

dTf ((y f ))

dL

= p j− α

=0

dyfj

dy fj

dyfj

→ Exemple :



Max Π f = p1 y f1 + p2 y f2

.

S / C y f1 + y 2f2 = 0
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→ L (y f1 , yf 2 , α) = p1 y f1 + p2 y f2 −α (y f1 + y f2 ) .

p1

p1 − α = 0

1

=

→ p2 − α 2y f2 = 0 : p2 2y f2 .

2

y f1 + y f2 = 0

y f1 + y 2f2 = 0

p

y f2 = 2 &gt; 0

2p1

→

.

2

−p

y f1 = 22 &lt; 0

4p1



→ Économie : paramètres.

→ i = 1, ... , l .

→ h = 1, ... , n .

→ f = 1, ... , m .

→ Θhf : part du capital possédé par le consommateur h dans l'entreprise f .

n



→





∑Θ



=1



hf

h= 1

 h =n

h h =1

 f=m

f f=1





1

i



∀ f = 1, ... , m .



→ x = {(x )}

.



→ y = {(y )}

.



→ p = (p , ... , p , ... , p l )

→ Équilibre général au sens de Walras en économie avec production : trois conditions.

n



n



m



h= 1



h =1



f =1



∑ x hi ≤ ∑ ehi + ∑ yfi



→ État réalisable :



∀ i = 1, ... , l .



(y f ) ∈ Y f

→ Producteurs dans une situation d'équilibre : (p ) (y f )≥(p  ) ( y f ) ∀ ( y f )∈ Y f .

Π (p ) = (p  ) (y f )

(x h )∈ B h (p  , R h)





→ Consommateurs dans une situation d'équilibre : (x h) ≥h (x h) ∀ (x h) ∈ Bh (p , R h ) .

l



m



i=1



f=1



R h = ∑ pi ehi + ∑ Θhf Πf (p )

1/ 2



→ Application : u = x1

→ Θhf = 1 .



1/ 2



x2



avec (e) = (e , 0) .



→ Équilibre du producteur :



[

[







1 p1 e + Π (p1 , p2 )

x =

2

p1



1











1 p1 e + Π (p1 , p2 )

x 2 =

2

p2



]

]



.
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