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Pósa Lajos



VEGYES FELADATOK 1.



Műszaki Könyvkiadó, Budapest



E tankönyv használatát a Művelődési és Közoktatási Minisztérium

a 42.216/1/93. VIII. számon engedélyezte.



A könyv a Soros Alapítvány támogatásában részesülő

Matematika-módszertani Kutatócsoport közreműködésével,

az először 1981-ben megjelent jegyzet alapján készült.



A rajzokat készítette: Halmos Mária



c





c





Pósa Lajos, 1981, 1998

Hungarian edition Műszaki Könyvkiadó



ISBN 963 16 2228 2



Kiadja a Műszaki Könyvkiadó

Felelős kiadó: Bérczi Sándor ügyvezető igazgató

Felelős szerkesztő: Halmos Mária

Műszaki vezető: Abonyi Ferenc

Borítóterv: Biró Mária

Műszaki szerkesztő: Ihász Viktória

A könyv terjedelme: 2,145 (A/5) ív

Azonossági szám: MK 0901101



Nhny sz a knyvsorozatrl

A Matematika-módszertani Kutatócsoport középiskolai matematikatankönyv-sorozata,

melynek ez a könyv is része, egy 1973-tól mintegy másfél évtizeden keresztül folyt

tanítási kísérlet eredménye.

Ezúton mondunk köszönetet azoknak a tanároknak, akik részt vettek a kísérletben és

minden munkatársunknak, akik értékes tapasztalataikkal, beszámolóikkal, megjegyzéseikkel nagyon sokat csiszoltak, javítottak az anyagokon.

Köszönetet mondunk Surányi Jánosnak, aki két évtizedig vezette a kutatócsoport sok

nehézséggel terhes munkáját, ﬁgyelemmel kísérte, összefogta és kézben tartotta a tanítási

kísérletet, nagy szakmai tudásával és emberségével segítette az iskolákban folyó munkát,

a tanárok számára komoly támaszt jelentve; vállalta a kísérleti anyagok elkészítésének

folyamatos szakmai irányítását, beleértve az anyagokhoz készített részletes bírálatait,

amelyek alapján az évek folyamán sok jelentős javításra került sor.

Köszönettel tartozunk Gádor Endrénének, aki a kísérletező tanárok munkáját segítette, és akinek a kísérleti anyagok javításában is sok része volt, és Genzwein Ferencnek, aki

a 80-as években nagy segítséget nyújtott ahhoz, hogy a kísérleti munkákat folytathassa a

kutatócsoport.

Nagy szeretettel gondolunk Gábos Ildikóra, aki már sajnos nincs közöttünk, és aki

nagy tanári tapasztalatával, a kísérletben való lelkes és áldozatkész részvételével, tanári

útmutatók készítésével nagyon jelentős részt vállalt könyvsorozatunk kialakításában.

Hálával tartozunk Péter Rózsának, aki élete utolsó éveiben – már nagyon betegen

is – igen sokat segített a könyvek elkészítésében; Rényi Alfrédnak, aki annak idején a

Matematika-módszertani Kutatócsoportot a Matematikai Kutató Intézetben létrehozta, és

aki nagyon hatékonyan támogatta a tanulók önállóságára, kezdeményezéseire, tapasztalataira, felfedezéseire építő matematikatanítást.

Köszönettel tartozunk Kékes Máriának, aki a Műszaki Kiadó részéről sokat tett azért,

hogy ez a könyvsorozat minél tökéletesebben juthasson el az iskolákba.

Könyveink szedését D. E. Knuth amerikai matematikus TEX matematikai kiadványszerkesztő programjával készítjük. Bori Tamásnak, Fried Katalinnak és Juhász Lehelnek

köszönjük, hogy ennek a lenyűgözően matematikuslelkületű programnak különböző fortélyait megismertették velünk.

Halmos Mária

a könyvsorozat alkotó szerkesztője
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I.

1. Egy század katona halad célja felé. Útjukat szegi egy széles folyó, amelyen nincs

híd. Tanácstalanul állnak a folyóparton, amikor arra vetődik két kisﬁú egy csónakkal. A

csónak olyan kicsi, hogy abban csak a két gyerek vagy egy katona fér el, egy gyerek és

egy katona már nem.

Hogyan lehet megoldani a katonák átszállítását a folyó túlpartjára?



2. Mondjál Te is egy hasonló feladatot!

3. Van 6, szemre egyforma súlyunk és egy kétkarú mérlegünk. A súlyok közül egy rossz,

a tömege 101 dekagramm; a többi jó, a tömegük 100 dekagramm.

Legkevesebb hány méréssel tudod szerencse nélkül kiválasztani a hibás súlyt?



4. (Folytatás)

A súlyok száma legyen most 6-nál több, a többi feltétel változatlan.

Legfeljebb hány súllyal tudod vállalni, hogy 2 mérés segítségével, szerencse nélkül kiválasztod a hibás súlyt?



5. Kérdezz tovább!

6. Mi a nagyobb?

a) 6192 · 701

b)



1

1 1

+ +

2

3 5



vagy

vagy



7012 · 619

1



7. Számítsd ki fejben!

a) 63 · 57 + 57 · 37

b)



3 4 5 6 7 8

· · · · ·

2 3 4 5 6 7



8. a) Melyik az n-edik páratlan szám?

b) Melyik az n-edik páros szám?

c) Hányadik páratlan szám az 1983?

d) Hányadik páratlan szám a 11 111?
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9. Ábra rajzolása nélkül próbálj válaszolni a következő kérdésekre!

4 pont a síkon legfeljebb hány egyenest határoz meg?

És 5 pont?

6 pont?

Tipped feljegyzése után ábrával ellenőrizd állításodat!

Töltsd ki az alábbi táblázatot!

a pontok száma



3



4



5



6



7



10



50



legfeljebb ennyi egyenest

határoznak meg



10. Tudsz-e 5 pontot egy síkban felvenni úgy, hogy azok

a) pontosan 7 egyenest határozzanak meg;

b) pontosan 5 egyenest határozzanak meg?

11. Egy ital üveggel együtt 38 Ft-ba kerül. Az ital 35 Ft-tal drágább az üvegbetétnél.

Melyik mennyibe kerül?



12. Egy apa éveinek száma 5-tel több, mint ha kétszer lenne idősebb a ﬁánál. Életkoruk

összesen 62 év. Külön-külön hány évesek?



13. Állapítsd meg, hogy 93 · 369 harmada az alábbi számok közül melyikkel egyenlő!

31 · 123



93 · 123



31 · 369



14. Kisebb, egyenlő vagy nagyobb? Hasonlítsd össze az egymás melletti számokat!

a)



29

60



0,5



b)



18

80



0,2



c)



17

81



0,2



d) 220



6



87



II.

15. Rajzold meg az y = 4−2x graﬁkonját

(ez azon pontok összességét jelenti, amelyeknek az x, y koordinátái között fennáll

az y = 4 − 2x összefüggés)! Először csak

a baloldali félsíkban keresd a graﬁkont!



16. Ábrázold koordinátarendszerben az

x → 6 − 3x függvényt!



Még az ábrázolás előtt állapítsd meg (lehetőleg fejben), hogy hol nagyobbak a függvényértékek 10-nél! (Tehát az 
sszes olyan

számot keressük, amelyhez ez a függvény

10-nél nagyobb számot rendel.)



y



x



x+1

függvényt, de

−0,2

még előtte tippeld meg, hogy hol pozitív

ez a függvény!



17. Ábrázold az x →



x



x



18. Még egy ábrázolni való függvény:

x →



3x + 6

x+2



x
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III.

19. Képzeljük el a Földet szabályosan gömb alakú, szilárd égitestnek. Az a dolgunk,

hogy az egyenlítőre (hossza 40 000 km) egy drótot rátekerjünk. A végén kiderül, hogy

1 m feleslegünk van, ennyivel hosszabb a drót az egyenlítőnél. Elhatározzuk, hogy ezt

a felesleget arra használjuk, hogy a drót ne szorosan a földfelszínen vezessen, hanem

valamivel magasabban, mégpedig mindenütt ugyanolyan magasságban (alátámasztásáról

persze haladéktalanul gondoskodni kell).

Mekkora magasságban lesz a drót az egyenlítő felett?

Először tippeld meg! Aztán számold is ki!



20. Egy háromszög legnagyobb, illetve legkisebb szöge 4◦ -kal nagyobb, illetve 13◦ -kal

kisebb a középsőnél.

Melyik szög hány fokos?



21. Egy derékszögű háromszög két hegyesszögének különbsége 36◦ .

Mekkorák ezek a szögek?



22. Egy egyenlő szárú háromszög alapon fekvő szögei 21◦ -kal kisebbek a csúcsnál lévő

szögnél.

Határozzuk meg a háromszög szögeinek nagyságát!



23. Egy 1,5 fokos szöget 4-szeres nagyítású nagyítóval nézünk.

Mekkorának látszik a szög?



24. Hogyan lehet megszerkeszteni egy háromszög beírt, illetve körülírt körét?

25. Szerkesztendő egy megadott szabályos háromszögbe három azonos sugarú, egymást

és 2–2 oldalt éríntő kör!

26. Melyik terület a nagyobb?



|



27. Ezen a papíron középen egy nagy ragacsos

terület van.

Feladat: Szerkesszük meg a P -ből e-re bocsátott merőleges egyenes egy darabját! (A ragacsos részre a vonalzót nem szabad ráfektetni!)
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IV.

28. Egy zsákban 10 piros, 20 sárga és 30 zöld golyó van. A zsákból bekötött szemmel

húzunk.

Hány golyót vegyünk ki, ha azt akarjuk, hogy a húzott golyók között egszen biztosan

legyen



a) három egyszínű;

b) két különböző színű?

29. Most 10 pár fekete és 20 pár fehér kesztyű közül húzunk. Mind a 60 darab kesztyű

egy-egy kis dobozba van csomagolva.

Hány dobozt kell felnyitnunk ahhoz, hogy egészen biztosan legyen egy pár azonos színű

kesztyű a kibontottak között?



30. Két szám összege 100. A nagyobbikat a kisebbikkel elosztva a hányados 2, a maradék 1.

Melyek ezek a számok?



31. Egy ékszerárus hétfőn eladta drágaköveinek felét és még 4 darabot; kedden a maradék felét és még kettőt; szerdán ötöt; csütörtökön pedig kettő híján a maradék felét. Így

maradt 8 drágakő.

Hány volt hétfőn reggel?



32. Egy repülőgép 1 óra 20 perc alatt teszi meg az utat az A városból a B városba.

Visszafelé azonban 80 percig tart a repülés.

Mivel magyarázzuk ezt?



33. Négy testvérnek összesen 45 forintja van. Ha az első testvérnek a pénzéhez 2 forintot

adunk, a másodikéból 2 forintot elveszünk, a harmadikét megkétszerezzük, a negyediknek

pedig a felét hagyjuk meg, akkor valamennyi testvérnek ugyanannyi pénze lesz.

Hány forintja volt eredetileg a testvéreknek külön-külön?



34. Igaz-e, hogy egy 30 tagú osztályban biztosan található két olyan gyerek, akiknek a

születésnapja két hétnél közelebb esik egymáshoz?
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