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N�h�ny sz� a k�nyvsorozatr�l

A Matematika-módszertani Kutatócsoport középiskolai matematikatankönyv-sorozata,
melynek ez a könyv is része, egy 1973-tól mintegy másfél évtizeden keresztül folyt
tanítási kísérlet eredménye.

Ezúton mondunk köszönetet azoknak a tanároknak, akik részt vettek a kísérletben és
minden munkatársunknak, akik értékes tapasztalataikkal, beszámolóikkal, megjegyzése-
ikkel nagyon sokat csiszoltak, javítottak az anyagokon.

Köszönetet mondunk Surányi Jánosnak, aki két évtizedig vezette a kutatócsoport sok
nehézséggel terhes munkáját, figyelemmel kísérte, összefogta és kézben tartotta a tanítási
kísérletet, nagy szakmai tudásával és emberségével segítette az iskolákban folyó munkát,
a tanárok számára komoly támaszt jelentve; vállalta a kísérleti anyagok elkészítésének
folyamatos szakmai irányítását, beleértve az anyagokhoz készített részletes bírálatait,
amelyek alapján az évek folyamán sok jelentős javításra került sor.

Köszönettel tartozunk Gádor Endrénének, aki a kísérletező tanárok munkáját segítet-
te, és akinek a kísérleti anyagok javításában is sok része volt, és Genzwein Ferencnek, aki
a 80-as években nagy segítséget nyújtott ahhoz, hogy a kísérleti munkákat folytathassa a
kutatócsoport.

Nagy szeretettel gondolunk Gábos Ildikóra, aki már sajnos nincs közöttünk, és aki
nagy tanári tapasztalatával, a kísérletben való lelkes és áldozatkész részvételével, tanári
útmutatók készítésével nagyon jelentős részt vállalt könyvsorozatunk kialakításában.

Hálával tartozunk Péter Rózsának, aki élete utolsó éveiben – már nagyon betegen
is – igen sokat segített a könyvek elkészítésében; Rényi Alfrédnak, aki annak idején a
Matematika-módszertani Kutatócsoportot a Matematikai Kutató Intézetben létrehozta, és
aki nagyon hatékonyan támogatta a tanulók önállóságára, kezdeményezéseire, tapaszta-
lataira, felfedezéseire építő matematikatanítást.

Köszönettel tartozunk Kékes Máriának, aki a Műszaki Kiadó részéről sokat tett azért,
hogy ez a könyvsorozat minél tökéletesebben juthasson el az iskolákba.

Könyveink szedését D. E. Knuth amerikai matematikus TEX matematikai kiadvány-
szerkesztő programjával készítjük. Bori Tamásnak, Fried Katalinnak és Juhász Lehelnek
köszönjük, hogy ennek a lenyűgözően matematikuslelkületű programnak különböző for-
télyait megismertették velünk.

Halmos Mária
a könyvsorozat alkotó szerkesztője
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I�

�� Egy század katona halad célja felé. Útjukat szegi egy széles folyó, amelyen nincs
híd. Tanácstalanul állnak a folyóparton, amikor arra vetődik két kisfiú egy csónakkal. A
csónak olyan kicsi, hogy abban csak a két gyerek vagy egy katona fér el, egy gyerek és
egy katona már nem.

Hogyan lehet megoldani a katonák átszállítását a folyó túlpartjára?

�� Mondjál Te is egy hasonló feladatot!

�� Van 6, szemre egyforma súlyunk és egy kétkarú mérlegünk. A súlyok közül egy rossz,
a tömege 101 dekagramm; a többi jó, a tömegük 100 dekagramm.

Legkevesebb hány méréssel tudod szerencse nélkül kiválasztani a hibás súlyt?

�� (Folytatás)

A súlyok száma legyen most 6-nál több, a többi feltétel változatlan.

Legfeljebb hány súllyal tudod vállalni, hogy 2 mérés segítségével, szerencse nélkül ki-
választod a hibás súlyt?

�� Kérdezz tovább!

�� Mi a nagyobb?

a� 6192 · 701 vagy 7012 · 619

b�
1
2

+
1
3

+
1
5

vagy 1

	� Számítsd ki fejben!

a� 63 · 57 + 57 · 37

b�
3
2
· 4

3
· 5

4
· 6

5
· 7

6
· 8

7


� a� Melyik az n-edik páratlan szám?

b� Melyik az n-edik páros szám?

c� Hányadik páratlan szám az 1983?

d� Hányadik páratlan szám a 11 111?

5



�� Ábra rajzolása nélkül próbálj válaszolni a következő kérdésekre!

4 pont a síkon legfeljebb hány egyenest határoz meg?

És 5 pont?

6 pont?

Tipped feljegyzése után ábrával ellenőrizd állításodat!

Töltsd ki az alábbi táblázatot!

a pontok száma 3 4 5 6 7 10 50

legfeljebb ennyi egyenest
határoznak meg

��� Tudsz-e 5 pontot egy síkban felvenni úgy, hogy azok

a� pontosan 7 egyenest határozzanak meg;

b� pontosan 5 egyenest határozzanak meg?

��� Egy ital üveggel együtt 38 Ft-ba kerül. Az ital 35 Ft-tal drágább az üvegbetétnél.
Melyik mennyibe kerül?

��� Egy apa éveinek száma 5-tel több, mint ha kétszer lenne idősebb a fiánál. Életkoruk
összesen 62 év. Külön-külön hány évesek?

��� Állapítsd meg, hogy 93 · 369 harmada az alábbi számok közül melyikkel egyenlő!

31 · 123 93 · 123 31 · 369

��� Kisebb, egyenlő vagy nagyobb? Hasonlítsd össze az egymás melletti számokat!

a�
29
60

0,5

b�
18
80

0,2

c�
17
81

0,2

d� 220 87
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II�

��� Rajzold meg az y = 4−2x grafikonját
(ez azon pontok összességét jelenti, ame-
lyeknek az x, y koordinátái között fennáll
az y = 4 − 2x összefüggés)! Először csak
a baloldali félsíkban keresd a grafikont!

��� Ábrázold koordinátarendszerben az
x �→ 6 − 3x függvényt!

Még az ábrázolás előtt állapítsd meg (lehe-
tőleg fejben), hogy hol nagyobbak a függ-
vényértékek 10-nél! (Tehát az sszes olyan
számot keressük, amelyhez ez a függvény
10-nél nagyobb számot rendel.)

x

y

x

�	� Ábrázold az x �→ x + 1
−0,2

függvényt, de

még előtte tippeld meg, hogy hol pozitív
ez a függvény!

�
� Még egy ábrázolni való függvény:

x �→ 3x + 6
x + 2

x x
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III�

��� Képzeljük el a Földet szabályosan gömb alakú, szilárd égitestnek. Az a dolgunk,
hogy az egyenlítőre (hossza 40 000 km) egy drótot rátekerjünk. A végén kiderül, hogy
1 m feleslegünk van, ennyivel hosszabb a drót az egyenlítőnél. Elhatározzuk, hogy ezt
a felesleget arra használjuk, hogy a drót ne szorosan a földfelszínen vezessen, hanem
valamivel magasabban, mégpedig mindenütt ugyanolyan magasságban (alátámasztásáról
persze haladéktalanul gondoskodni kell).

Mekkora magasságban lesz a drót az egyenlítő felett?

Először tippeld meg! Aztán számold is ki!

��� Egy háromszög legnagyobb, illetve legkisebb szöge 4◦-kal nagyobb, illetve 13◦-kal
kisebb a középsőnél.

Melyik szög hány fokos?

��� Egy derékszögű háromszög két hegyesszögének különbsége 36◦.

Mekkorák ezek a szögek?

��� Egy egyenlő szárú háromszög alapon fekvő szögei 21◦-kal kisebbek a csúcsnál lévő
szögnél.

Határozzuk meg a háromszög szögeinek nagyságát!

��� Egy 1,5 fokos szöget 4-szeres nagyítású nagyítóval nézünk.

Mekkorának látszik a szög?

��� Hogyan lehet megszerkeszteni egy háromszög beírt, illetve körülírt körét?

��� Szerkesztendő egy megadott szabályos háromszögbe három azonos sugarú, egymást
és 2–2 oldalt éríntő kör!

��� Melyik terület a nagyobb?

� �z �

d

� �z �

d

�	� Ezen a papíron középen egy nagy ragacsos
terület van.

Feladat: Szerkesszük meg a P -ből e-re bocsá-
tott merőleges egyenes egy darabját! (A raga-
csos részre a vonalzót nem szabad ráfektetni!)

e

P
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IV�

�
� Egy zsákban 10 piros, 20 sárga és 30 zöld golyó van. A zsákból bekötött szemmel
húzunk.

Hány golyót vegyünk ki, ha azt akarjuk, hogy a húzott golyók között eg�szen biztosan
legyen

a� három egyszínű;

b� két különböző színű?

��� Most 10 pár fekete és 20 pár fehér kesztyű közül húzunk. Mind a 60 darab kesztyű
egy-egy kis dobozba van csomagolva.

Hány dobozt kell felnyitnunk ahhoz, hogy egészen biztosan legyen egy pár azonos színű
kesztyű a kibontottak között?

��� Két szám összege 100. A nagyobbikat a kisebbikkel elosztva a hányados 2, a mara-
dék 1.

Melyek ezek a számok?

��� Egy ékszerárus hétfőn eladta drágaköveinek felét és még 4 darabot; kedden a mara-
dék felét és még kettőt; szerdán ötöt; csütörtökön pedig kettő híján a maradék felét. Így
maradt 8 drágakő.

Hány volt hétfőn reggel?

��� Egy repülőgép 1 óra 20 perc alatt teszi meg az utat az A városból a B városba.
Visszafelé azonban 80 percig tart a repülés.

Mivel magyarázzuk ezt?

��� Négy testvérnek összesen 45 forintja van. Ha az első testvérnek a pénzéhez 2 forintot
adunk, a másodikéból 2 forintot elveszünk, a harmadikét megkétszerezzük, a negyediknek
pedig a felét hagyjuk meg, akkor valamennyi testvérnek ugyanannyi pénze lesz.

Hány forintja volt eredetileg a testvéreknek külön-külön?

��� Igaz-e, hogy egy 30 tagú osztályban biztosan található két olyan gyerek, akiknek a
születésnapja két hétnél közelebb esik egymáshoz?
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V�

��� Ha valaki egy óra alatt munkájának 3
7

részét képes elvégezni, mikorra készül el az
egész munkával? (Az ilyen feladatokban hallgatólagosan mindig feltesszük a munkavég-
zés egyenletességét.)

��� Az előadás szövegének leírását két gépírónőre bízták. Közülük az ügyesebb egyedül
2 óra alatt, a másik pedig 3 óra alatt tudná legépelni az anyagot.

Mennyi idő alatt lesznek készen, ha úgy osztják el az anyagot, hogy a lehető leggyorsab-
ban végezzenek?

�	� Határozd meg a −6, −4, −2, 0, 2, 4, . . . sorozat n-edik tagját!

�
� Számítsd ki (fejben, ha lehet)!

a� 0,022

b�
0,0112

1
1000

+ 0,01

c�
2

1
3

−
1
2

��� Tegyél ki zárójeleket úgy, hogy az eredmény a lehető legkisebb, illetve legnagyobb
legyen!

a� 3 + 4 · 5 + 6

b� 2 : 2 : 2 : 2 : 2

c� 2 : 2 : 2 : . . . : 2
︸ ︷︷ ︸

10 darab
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��� Helyezd el a számokat 1-től 12-ig a négyzetekben úgy, hogy a belső körbe eső
számok összege éppen fele legyen a külső részbe eső számok összegének!

��� Fel lehet-e írni öt darab 5-ös számjeggyel, műveleti jelek és zárójelek használatával
az alábbi számokat?

a� 100

b� 1

c� 2

��� Egy iroda új igazgatót kapott. Működését azzal kezdte, hogy az alkalmazottak szá-
mát megduplázta. A következő hónapban felvett további 7 dolgozót. Ezután megsokallot-
ta beosztottjainak számát, és elbocsátotta a dolgozók 40 százalékát. Kisvártatva kiderült,
hogy akadozik a munka, nosza felvett gyorsan 15 embert. A takarékossági intézkedé-
sek hatására azonban kénytelen volt a dolgozók egyharmadát elbocsátani. Így maradtak
24-en.

Hányan dolgoztak az irodán az új igazgató megérkezése előtt?
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VI�

��� Egy gyalogos 5 km/óra sebességgel halad.

Mennyi idő alatt tesz meg 17 km-t?

��� Egy tartályba három csapon át folyhat víz. Ha egy-egy csap van nyitva, a tartály 1,
2, illetve 3 óra alatt telik meg.

Mi történik, ha mindhárom csapot kinyitjuk?

��� Egyedül bolyongott egy vadász. Minden elesége elfogyott. Ekkor szerencséjére ta-
lálkozott két pásztorral. Az egyiknél 3, a másiknál 5 cipó volt. A vadász kérésére bele-
egyeztek, hogy a 8 cipót egyenlően osztják fel hármójuk között. A vadász megköszönte
az eleséget, és 8 piasztert fizetett érte.

Hogyan osztozott meg a két pásztor a 8 piaszteren?

��� Három jóétvágyú fiatal kolléga, András, Béla és Csaba minden nap együtt ebédelt.
Egyik napon András érkezett elsőnek, és kifizette a három egyforma ebéd árát. Ezután
Béla jött meg, ő két ugyanolyan ebédet fizetett ki. Az asztalon tehát öt adag ebéd volt.
Amikor Csaba megérkezett, látva, hogy barátai már ott vannak, egyenesen az asztalhoz
ment. A három barát az öt adagot három egyenlő részre osztva fogyasztotta el. Elszámo-
láskor Csaba 60 forintot fizetett.

Hogyan oszlott meg ez András és Béla között?
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VII�

�	� Mekkora az ábrán látható lépcsők területe?

�

�

�

������������������������������
�����������������������������

��� emelet

�

�

�

�
� Fel lehet-e bontani

a� 4 egybevágó részre?

b� 5 egybevágó részre?
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��� A már régebbről ismert ragacsos közepű papíron szerkesszük meg az AB egyenes
egy darabját!

A B

��� Egy derékszögű háromszög két befogója 6 és 8 cm. Mekkora

a� az átfogója;

b� a köré írt kör sugara? (Erre próbálj fejben válaszolni! Ha nem megy, akkor
szerkeszd meg, és mérd le a sugár hosszát!)

c� Mekkora az átfogóhoz tartozó magasság?

��� 1 − 2 + 3 − 4 + . . . + 99 − 100 =?

��� El lehet-e osztani 10 zseb között 44 forintot úgy, hogy mindegyik zsebbe más-más
számú forint kerüljön?
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VIII�

��� Két vonat indul egy időben; az egyik Budapestről Párizsba, a másik Párizsból Bu-
dapestre. Mindkét vonat 100 km-t tesz meg óránként. Milyen messze vannak egymástól
a találkozás után másfél órával?

��� Cambridge-ből Northy-ba két mérföldes szerpentin autóút vezet, az út első mérföld-
je nehéz hegyi úton a Northy feletti magas hegy tetejére vezet, s a második mérföldön
ereszkedik alá Northy-ba. Egy neves autóversenyző vállalkozott arra, hogy a rendkívül
nehéz terep ellenére 30 km/ó átlagsebességgel jut el Cambridge-ből Northy-ba. A fel-
felé vezető úton, mint ahogy a hegy tetején elhelyezett megfigyelők konstatálták, csak
15 km/ó sebességgel tudott haladni, mégis alig néhány másodperc késéssel ért Northy
városába. Harmadnap temették.

Miben halt meg?

��� A és B városok távolsága 60 km. A-ból B felé egyszerre indul egy lovaskocsi és egy
kerékpár. A kerékpáros, aki kétszer akkora sebességgel halad, mint a lovaskocsi, B-be
érve azonnal visszafordul.

Hol találkozik össze a lovaskocsival?

��� Válaszolj fejben a következő kérdésre:

Mennyivel változik az egyenletek megoldása?

3x+6,78=9593 3x+6,78=9594 3x+6,78=9595 3x+6,78=9596

�	� Írjuk fel a szomszédos négyzetszámok különbségét!

0 1 4 9 16 25

1 3 5 7 9

Vajon a megfigyelt szabályszerűség érvényben marad-e a végtelenségig?

Hogyan lehetne ennek utánajárni?

�
� Egy nyári üdülés folyamán 7-szer esett az eső délelőtt vagy délután. Ha délután
esett, akkor délelőtt nem esett. Összesen 5 esőtlen délután és 6 esőtlen délelőtt volt.

Hány napig tartott az üdülés?
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��� Betörtek a British Múzeumba! A védőberendezés azonnal riasztotta a rendőrséget,
de mire a helyszínre értek, a betörő már néhány értékes műtárggyal elhagyta a tett szín-
helyét. Mindez éjszaka történt, így a frissen hullott hóban jól látszottak a betörő nyomai,
de azok iránya nem volt megállapítható. A nyomok szerint a betörő egy darabig London
utcáit járta (a nyomokból jól látszik, hogy többször is keresztezte a saját útját, nyilván a
rendőrök és a kutyák megtévesztésére), de nem haladt végig kétszer ugyanazon az utcán.
A nyomokból világos, hogy valahol bement egy házba.

Vajon hol?

British M�zeum

��� Afrikában, a szavanna közepén egy facsoporton fiatal csimpánz él, melynek életét
kutatók tanulmányozzák. Egy reggel a fák alatt még nem találtak nyomokat, délre viszont
a csimpánz, a nyomok tanúsága szerint összevissza járta a fákat.

Vajon hol töltötte az éjszakát, és hol van most?
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IX�

��� Négy játékos megegyezett, hogy a vesztes minden játszma után megkétszerezi a
többi játékos pénzét. Összesen 4 játszmát játszottak. Mindenki egyszer vesztett. A játék
befejeztével mindenki megszámolta a pénzét, és úgy találta, hogy mindegyiküknek egy-
formán 16 Ft-ja van.

Mennyi pénze volt a játékosoknak külön-külön a játék kezdetekor?

��� Vegyünk egy tetszőleges, nem 0-ra végződő háromjegyű számot, és cseréljük fel a
jegyeinek sorrendjét. A két háromjegyű szám közül a nagyobbikból vonjuk ki a kiseb-
biket. (Ha például 513-ból indulunk ki, ezt kapjuk: 513 − 315 = 198.) Ha ezt minden
háromjegyű számmal elvégezzük, akkor eredményül hányféle számot kapunk?

��� Két szám összege 7183. Egyik a másikból úgy kapható, hogy 0-t írunk a végére
(tízes számrendszerbeli alakjához).

Melyek ezek a számok?

��� Gondoltam egy számot. Az utolsó jegye után egy 0-t írtam. A kapott számhoz
hozzáadtam a gondolt számot. Egy négyjegyű számot kaptam, aminek csak az első három
jegyét árulom el: 581.

Mi lehet az utolsó jegy? És mire gondolhattam?

��� Egy elsárgult, megrongálódott régi papíron ez olvasható:

	� tlt�ny� X�	��X peng�

Az X-szel jelölt számjegyek olvashatatlanok.

Állapítsuk meg, hogy mibe került egy töltény e régi papírlap gazdájának!

��� Egy gyalogos után, aki reggel 8 órakor indult el, 10 órakor lovast küldenek. A lovas
sebessége 5 km/ó-val több, mint a gyalogosé, és így azt 12 órakor utoléri.

Hány km-t tesz meg a gyalogos óránként?

�	� Egy síelő kiszámította, hogy ha 10 km-t tesz meg óránként, akkor déli 1 órakor ér
célba, óránként 15 km-es sebességgel pedig délelőtt 11-kor.

Milyen sebességgel haladjon, hogy pontosan délben érkezzen a célba?
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�
� Egy terepjáró útjának első napján kényelmes tempóban haladt. Másnap kétszeres
sebességgel folytatta útját, ez azonban megviselte a motort, így csak feleannyi ideig ment,
mint előző nap. Végül a harmadik napon az előző két nap idejének számtani közepében,
és az előző két nap sebességének számtani közepével haladt előre. A három nap alatt
megtett összesen 150 km-t.

Mennyi volt a megtett út napról napra?

��� Két munkás, egy öreg és egy fiatal, egy házban lakik, és ugyanabban a gyárban
dolgozik. A fiatalnak 20, az öregnek 30 percig tart az út a munkahelyére.

Hány perc múlva éri utol a fiatal a társát, ha az öt perccel hamarabb indul el otthonról?

	�� Egy meleg nyári napon Pali bevásárol barátainak a büfében: vesz 13 üveg limonádét,
darabját 5 forint 10 fillérért, 6 adag virslit és 9 szendvicset. Összesen 173 forint 30 fillért
kellene fizetnie. „Ez nem lehet.” – mondja. Ekkor még nem is tudta, hogy mennyibe
kerül egy szendvics.

Miért lehetett ennek ellenére biztos az állításában?
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X�

Nehezebb feladatok

	�� Van 9, szemre egyforma súlyunk és egy kétkarú mérlegünk. A súlyok közül egy
rossz, a tömege 101 dekagramm, a többi jó, a tömegük 100 dekagramm. Ki kellene
választani a hibás súlyt minél kevesebb méréssel. (Idáig semmi érdekes nem történt,
ezt már megoldottuk, lásd a �� feladatot.) Az újdonság az, hogy a méréseket el�re meg
kell tervezn�nk. Ez a következőket jelenti: a súlyok meg vannak számozva 1-től 9-ig, a
méréseket egy laboratóriumban végzik el, és nekünk meg kell határoznunk előre, hogy az
első, második, harmadik . . . mérésnél mely sorszámú súlyok kerüljenek a mérleg egyik,
illetve másik tányérjára. Ez nem f�gghet a m�r�sek eredm�ny�t�l (tehát nem mondhatjuk
azt, hogy ha ez és ez az első mérés eredménye, akkor ez és ez legyen a második mérés).
A laboratóriumból aztán megkapjuk a mérések eredményét, és ennek alapján meg kell
tudnunk mondani, hogy melyik a hibás súly.

Most hány mérésre van szükség?

	�� Öt darab teljesen egyforma külsejű 1 kg-os súly közül csak 3 pontos. A másik kettő
közül az egyik 99 dekagrammos, a másik 101 dekagrammos.

Egy kétkarú mérleg segítségével, más súlyok felhasználása nélkül, legfeljebb 3 méréssel
állapítsuk meg, hogy melyik a 99 dekagrammos és melyik a 101 dekagrammos súly!

	�� Ezúttal 13 egyformának látszó súly közül 12 jó, egy pedig hibás, de azt nem tudjuk,
hogy könnyebb-e vagy nehezebb a többinél.

Egy kétkarú mérleg segítségével válasszuk ki a hibás súlyt legfeljebb három méréssel!
(Annak eldöntését nem kívánja a feladat, hogy a hibás súly könnyebb vagy nehezebb a
többinél.)

	�� Egy sorozat így kezdődik: 2, 3, 7, 14, 24, . . .

Keress benne egyszerű szabályosságot, és folytasd tovább! Írd fel a sorozat n-edik tagját
képlettel!

	�� Ez a 8x8-as ábra úgy osztandó 4 egybevágó részre
a vonalak mentén, hogy mindegyikbe egy-egy kör is jus-
son.
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	�� Egy aratócsoportnak két rétet kell lekaszálnia, amelyek közül az egyik kétszer ak-
kora, mint a másik. A csoport fél napig a nagyobb rétet kaszálta, majd két részre oszlott.
Fele a nagyobb réten maradt, és mire este lett, a maradék füvet lekaszálták. A csoport
másik fele a kisebb rétre ment dolgozni. Estig kaszáltak. Annyi lekaszálatlan fű maradt,
hogy azt másnap egy kaszás egy napi munkával lekaszálta.

Hány kaszás volt a csoportban?

		� András és Béla sakkoznak. Andrásnak 6 másodperccel kevesebb, Bélának 10 má-
sodperccel több időre van szüksége ahhoz, hogy saját sakkfiguráit felállítsa a sakktáblára,
mint amennyi időre akkor lenne szükség, ha az összes sakkfigurát közösen raknák fel.

Mennyi idő alatt rakja fel ki-ki a saját sakkfiguráit?

	
� Egy nő az A községből 10 óra 31 perckor indult el, és egyenletesen haladva 13 óra
43 perckor érkezett B községbe. Ugyanezen a napon B községből 9 óra 13 perckor egy
férfi indult el ugyanezen az úton, ugyancsak egyenletesen haladva, és 11 óra 53 perckor
érkezett A községbe. Útközben egyszerre értek egy széles folyó hídjához (ki-ki a számára
közelebbi végponthoz). A nő egy perccel később hagyta el a hidat, mint a férfi.

Mikor értek a hídhoz? Határozzuk meg a híd végpontjainak helyzetét A-hoz és B-hez
viszonyítva!

	�� Oldjuk meg a következő egyenletet a pozitív egész számok körében!

2x2y2 + y2 = 6x2 + 12


�� Az adott szorzásban a betűk számjegyeket jelentenek, egyező betűk egyezőket,
különböző betűk különbözőket (a tízes számrendszerben). Határozzuk meg a betűknek
megfelelő számjegyeket úgy, hogy a szorzás helyes legyen!

A B C × A B C
D E F G

H H C B
A D F D

H D K G E D


�� Továbbra is: azonos betű – azonos szám, különböző betű – különböző szám.

a� B D C E
+ B D A E
A E C B E

b� A B B
B A B

+ B B A
B B B 0

c� I D A
+ M E R

Ó R A
+ I D A

H A T
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�� Most viszont X bármilyen számot jelölhet az alábbi osztásban:
X X X X X X X : X X = X X 8 X X
X X X

X X
X X

X X X
X X X

1

Határozzuk meg a hiányzó számjegyeket!


�� A síkon 11 egyenest rajzoltunk meg, párhuzamos nincs közöttük.

Bizonyítsuk be, hogy kiválasztható közülük kettő, amelyek 17◦-nál kisebb szöget zárnak
be!


�� Adott 20 különböző pozitív egész szám, mindegyik kisebb 70-nél.

Bizonyítsuk be, hogy a 20 szám páronként vett különbségei között van 4 egyenlő!


�� Véget ért az öt lány: Kati, Évi, Zsuzsi, Panni, Rozi körmérkőzéses pingpong verse-
nye. Szüleik azonban – mivel nem utaztak le a nagy vetélkedő színterére – kiérdemelték
gyermekeik jogos haragját. Ezért a lányok megállapodtak abban, hogy mindegyikük csak
féligazságot ír majd haza levelében, azaz egy igaz és egy hamis hírt. Így büntetik meg
méltón a nemtörődöm szülőket. Ezeket írták a versenyről:

Kati: Panni a versenyen második lett. Sajnos én csak harmadik lettem.

Évi: Örömmel írom, hogy első lettem, Zsuzsi pedig a második.

Panni: Második lettem, Rozi lecsúszott a negyedik helyre.

Rozi: A negyedik helyen kötöttem ki. De jó Katinak, ő lett az első.

Zsuzsi: Harmadik lettem, szegény Évinek csak az utolsó hely jutott.

Állítsuk össze a helyezési listát!
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A feladatok eredet�r�l

A feladatok egy részét népszerű matematikakönyvekből válogattam össze, egy másik rész
olyan jól ismert kérdésekből áll, amelyek sok könyvben szerepelnek, és eredetük ma már
nehezen lenne meghatározható. A feladatok harmadik csoportját én találtam ki.

A felhasznált könyvek jegyzéke (zárójelben az onnan átvett feladat sorszámával):

Perelman: Szórakoztató geometria (19)

Perelman: Szórakoztató algebra (76)

Perelman: Matematikai történetek és rejtvények (23, 32, 36, 67, 69)

Lehmann: Furfangos matematika (26, 70)

Grätzer György: Elmesport egy esztendőre (54, 81, 82, 85)

Grätzer József: Rébusz (75)

Versenyfeladatok (58, 72, 77–80, 84)

A gimnáziumi matematika kísérlet korábbi anyagaiból (45, 46, 59, 60, 66)

Pósa Lajos
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