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Nehany szo a konyvsorozatral

A Matematika-médszertani Kutatécsoport kozépiskolai matematikatankonyv-sorozata,
melynek ez a konyv is része, egy 1973-t6] mintegy masfél évtizeden keresztiil folyt
tanitdsi kisérlet eredménye.

Eziton mondunk koszonetet azoknak a tanaroknak, akik részt vettek a kisérletben és
minden munkatdrsunknak, akik értékes tapasztalataikkal, beszamoldikkal, megjegyzése-
ikkel nagyon sokat csiszoltak, javitottak az anyagokon.

Koszonetet mondunk Surdnyi Jdnosnak, aki két évtizedig vezette a kutatécsoport sok
nehézséggel terhes munk4jat, figyelemmel kisérte, osszefogta és kézben tartotta a tanitasi
kisérletet, nagy szakmai tuddsaval és emberségével segitette az iskoldkban folyé munkaét,
a tandrok szdmdra komoly tdmaszt jelentve; vallalta a kisérleti anyagok elkészitésének
folyamatos szakmai irdnyitdsat, beleértve az anyagokhoz készitett részletes birdlatait,
amelyek alapjan az évek folyaman sok jelent8s javitdsra kertilt sor.

Koszonettel tartozunk Gador Endrénének, aki a kisérletez6 tandrok munkéjat segitet-
te, és akinek a kisérleti anyagok javitasaban is sok része volt, és Genzwein Ferencnek, aki
a 80-as években nagy segitséget nyujtott ahhoz, hogy a kisérleti munkdakat folytathassa a
kutatdcsoport.

Nagy szeretettel gondolunk Géabos Ildikéra, aki mér sajnos nincs kozottiink, és aki
nagy tandri tapasztalatdval, a kisérletben vald lelkes és dldozatkész részvételével, tandri
utmutatok készitésével nagyon jelentds részt vallalt konyvsorozatunk kialakitdsaban.

Hélaval tartozunk Péter Rézsdnak, aki élete utolsé éveiben — mér nagyon betegen
is — igen sokat segitett a konyvek elkészitésében; Rényi Alfrédnak, aki annak idején a
Matematika-médszertani Kutatécsoportot a Matematikai Kutaté Intézetben létrehozta, és
aki nagyon hatékonyan tdmogatta a tanulék onallésdgara, kezdeményezéseire, tapaszta-
lataira, felfedezéseire épité matematikatanitast.

Koszonettel tartozunk Kékes Maridnak, aki a Miiszaki Kiad6 részérdl sokat tett azért,
hogy ez a konyvsorozat minél tokéletesebben juthasson el az iskoldkba.

Konyveink szedését D. E. Knuth amerikai matematikus TgX matematikai kiadvany-
szerkeszt6 programjaval készitjiik. Bori Tamdsnak, Fried Katalinnak és Juhdsz Lehelnek
koszonjiik, hogy ennek a lenyligozéen matematikuslelkiileti programnak kiilonbdzé for-
télyait megismertették veliink.

Halmos Mdria
a konyvsorozat alkot6 szerkeszt6je



1. Egy szdzad katona halad célja felé. Utjukat szegi egy széles foly6, amelyen nincs
hid. Tanacstalanul 4llnak a folydparton, amikor arra vetddik két kisfid egy csénakkal. A
csonak olyan kicsi, hogy abban csak a két gyerek vagy egy katona fér el, egy gyerek és
egy katona mér nem.

Hogyan lehet megoldani a katonak atszallitasat a folyd tdlpartjara?
2. Mondjil Te is egy hasonlé feladatot!

3. Van 6, szemre egyforma silyunk és egy kétkard mérlegiink. A silyok koziil egy rossz,
a tomege 101 dekagramm; a tobbi jo, a tomegiik 100 dekagramm.

Legkevesebb hdny méréssel tudod szerencse nélkiil kivdlasztani a hibds stlyt?

4. (Folytatas)
A stlyok szdma legyen most 6-ndl tobb, a tobbi feltétel véltozatlan.

Legfeljebb hany sillyal tudod vallalni, hogy 2 mérés segitségével, szerencse nélkiil ki-
véalasztod a hibds sulyt?

5. Kérdezz tovibb!

6. Mi a nagyobb?

a) 6192-701 vagy 701%-619

1
b) + +§ vagy 1

N —
W | =

7. Szamitsd ki fejben!

a) 63-57+57-37

3456 78
) 2.2.2.2. 2.2

8. a) Melyik az n-edik pdratlan sz4m?
b) Melyik az n-edik paros szdm?
¢) Hényadik pdratlan szdém az 1983?

d) Hanyadik paratlan szdm a 111112



9. Abra rajzoldsa nélkiil prébalj vdlaszolni a kovetkezd kérdésekre!
4 pont a sikon legfeljebb hany egyenest hatdroz meg?

Es 5 pont?

6 pont?

Tipped feljegyzése utdn dbraval ellendrizd allitdsodat!

Toltsd ki az alabbi tablazatot!

a pontok szdma ‘ 3 4 5 6 7 10

50

legfeljebb ennyi egyenest
hatdroznak meg

10. Tudsz-e 5 pontot egy sikban felvenni gy, hogy azok
a) pontosan 7 egyenest hatdrozzanak meg;

b) pontosan 5 egyenest hatdrozzanak meg?

11. Egy ital iiveggel egyiitt 38 Ft-ba keriil. Az ital 35 Ft-tal dragdbb az tivegbetétnél.

Melyik mennyibe keriil?

12. Egy apa éveinek szdma 5-tel tobb, mint ha kétszer lenne idGsebb a fianal. Eletkoruk

Osszesen 62 év. Kiilon-kiilon hany évesek?

13. Allapitsd meg, hogy 93 - 369 harmada az aldbbi szdmok koziil melyikkel egyenl!

31-123 93.123 31-369

14. Kisebb, egyenl§ vagy nagyobb? Hasonlitsd 6ssze az egymads melletti szamokat!

29

= 05
a) < O

18
b) — 0,2
) 80

17

— 02
o) 5 O
d) 220 87



15. Rajzold meg az y = 4 —2x grafikonjat
(ez azon pontok Osszességét jelenti, ame-
lyeknek az x, y koordinatai kozott fennall
az y = 4 — 2x Osszefiiggés)! El6szor csak
a baloldali félsikban keresd a grafikont!

16. Abrizold koordinatarendszerben az

x — 6 — 3x fliggvényt!

Még az dbrazolas el6tt dllapitsd meg (lehe-
téleg fejben), hogy hol nagyobbak a fiigg-
vényértékek 10-nél! (Tehat az dsszes olyan
szdmot keressiik, amelyhez ez a fiiggvény
10-nél nagyobb szdmot rendel.)

A

) +1
17. Abrizold az x — > fliggvényt, de

még elbtte tippeld meg, ﬁogy hol pozitiv
ez a fiiggvény!

18. Még egy dbrazolni valé fiiggvény:
3x+6
x+2

X —




19. Képzeljiik el a Foldet szabdlyosan gomb alakd, szilard égitestnek. Az a dolgunk,
hogy az egyenlitére (hossza 40000 km) egy drétot ratekerjiink. A végén kideriil, hogy
1 m feleslegiink van, ennyivel hosszabb a drét az egyenliténél. Elhatiarozzuk, hogy ezt
a felesleget arra haszndljuk, hogy a drét ne szorosan a foldfelszinen vezessen, hanem
valamivel magasabban, mégpedig mindeniitt ugyanolyan magassagban (aldtdmasztasarol
persze haladéktalanul gondoskodni kell).

Mekkora magassdgban lesz a drét az egyenlit6 felett?

El6szor tippeld meg! Aztdn szdmold is ki!

20. Egy hdaromszog legnagyobb, illetve legkisebb szoge 4°-kal nagyobb, illetve 13°-kal
kisebb a kozépsonél.

Melyik szog hany fokos?

21. Egy derékszogii hdromszog két hegyesszogének kiilonbsége 36°.
Mekkordk ezek a szogek?

22. Egy egyenl§ szdri haromszog alapon fekvd szogei 21°-kal kisebbek a cstcsnal 1év6
szognél.

Hatarozzuk meg a haromszog szogeinek nagysagat!

23. Egy 1,5 fokos szoget 4-szeres nagyitasu nagyitéval néziink.

Mekkoranak latszik a sz6g?
24. Hogyan lehet megszerkeszteni egy haromszog beirt, illetve koriilirt korét?

25. Szerkesztend$ egy megadott szabdlyos haromszogbe hdrom azonos sugari, egymast
és 2-2 oldalt érinté kor!

26. Melyik teriilet a nagyobb? N \
N \
d d
27. Ezen a papiron kdzépen egy nagy ragacsos 5
teriilet van. x
Feladat: Szerkessziikk meg a P-bél e-re bocsé- w
tott merbleges egyenes egy darabjit! (A raga-

csos részre a vonalzot nem szabad rafektetni!)




IV.

28. Egy zsdkban 10 piros, 20 sarga és 30 zold goly6 van. A zsdkbdl bekotott szemmel
huazunk.

Hény goly6t vegyiink ki, ha azt akarjuk, hogy a hiizott goly6k kozott egészen biztosan
legyen

a) héirom egyszini;

b) két kiilonboz6 szinti?

29. Most 10 pér fekete és 20 par fehér kesztyti koziil hizunk. Mind a 60 darab keszty(
egy-egy kis dobozba van csomagolva.

Hany dobozt kell felnyitnunk ahhoz, hogy egészen biztosan legyen egy par azonos szind
keszty( a kibontottak kozott?

30. Két szam osszege 100. A nagyobbikat a kisebbikkel elosztva a hdnyados 2, a mara-
dék 1.

Melyek ezek a szdmok?

31. Egy ékszerdrus hétfén eladta dragakoveinek felét és még 4 darabot; kedden a mara-
dék felét és még kettdt; szerddn 6tot; csiitortokon pedig kettd hijan a maradék felét. fgy
maradt 8 dragakd.

Héany volt hétfén reggel?

32. Egy repiil6gép 1 6ra 20 perc alatt teszi meg az utat az A vdrosbdl a B vdrosba.
Visszafelé azonban 80 percig tart a repiilés.

Mivel magyarazzuk ezt?

33. Négy testvérnek osszesen 45 forintja van. Ha az elsé testvérnek a pénzéhez 2 forintot
adunk, a méasodikébdl 2 forintot elvesziink, a harmadikét megkétszerezziik, a negyediknek
pedig a felét hagyjuk meg, akkor valamennyi testvérnek ugyanannyi pénze lesz.

Hany forintja volt eredetileg a testvéreknek kiilon-kiilon?

34. Igaz-e, hogy egy 30 tagi osztdlyban biztosan taldlhaté két olyan gyerek, akiknek a
sziiletésnapja két hétnél kozelebb esik egymashoz?



V.

35. Ha valaki egy 6ra alatt munkdjanak % részét képes elvégezni, mikorra késziil el az
egész munkaval? (Az ilyen feladatokban hallgat6lagosan mindig feltessziik a munkavég-
zés egyenletességét.)

36. Az elBadés szovegének leirdsat két gépiréndre biztdk. Koziiliik az iigyesebb egyediil
2 Ora alatt, a mésik pedig 3 ora alatt tudnd legépelni az anyagot.

Mennyi id6 alatt lesznek készen, ha igy osztjdk el az anyagot, hogy a lehet6 leggyorsab-
ban végezzenek?

37. Hatirozd mega -6, —4, —2, 0, 2, 4,... sorozat n-edik tagjat!

38. Szamitsd ki (fejben, ha lehet)!

a) 0,022
0,0112
b) —TL———
—— 40,01
1000
2
T
3 02

39. Tegyél ki zardjeleket tigy, hogy az eredmény a lehets legkisebb, illetve legnagyobb
legyen!

a) 3+4-5+6
b) 2:2:2:2:2

¢) 2:2:2:... :2
-
10 darab

10



40. Helyezd el a szamokat 1-t8l 12-ig a négyzetekben ugy, hogy a bels§ korbe esd
szdmok Osszege éppen fele legyen a kiils6 részbe es6 szamok Osszegének!

41. Fel lehet-e irni 6t darab 5-0s szamjeggyel, miveleti jelek és zar6jelek hasznélataval
az alabbi szdmokat?

a) 100
b) 1
¢) 2

42. Egy iroda Uj igazgat6t kapott. Miikodését azzal kezdte, hogy az alkalmazottak sza-
mat megduplazta. A kovetkez6 honapban felvett tovdbbi 7 dolgoz6t. Ezutdn megsokallot-
ta beosztottjainak szamdt, és elbocsdtotta a dolgozok 40 szdzalékat. Kisvartatva kideriilt,
hogy akadozik a munka, nosza felvett gyorsan 15 embert. A takarékossagi intézkedé-
sek hatdsdra azonban kénytelen volt a dolgozok egyharmadat elbocsitani. Igy maradtak
24-en.

Hényan dolgoztak az irodan az 4j igazgaté megérkezése elott?

11



VI.

43, Egy gyalogos 5 km/6ra sebességgel halad.
Mennyi id6 alatt tesz meg 17 km-t?

44. Egy tartalyba harom csapon at folyhat viz. Ha egy-egy csap van nyitva, a tartdly 1,
2, illetve 3 ora alatt telik meg.

Mi torténik, ha mindhdrom csapot kinyitjuk?

45. Egyediil bolyongott egy vadasz. Minden elesége elfogyott. Ekkor szerencséjére ta-
lalkozott két pasztorral. Az egyiknél 3, a mdsikndl 5 cipd volt. A vaddsz kérésére bele-
egyeztek, hogy a 8 cipét egyenlSen osztjdk fel harmdjuk kozott. A vadasz megkdszonte
az eleséget, és 8 piasztert fizetett érte.

Hogyan osztozott meg a két pasztor a 8 piaszteren?

46. Harom j6étvagyu fiatal kolléga, Andrds, Béla és Csaba minden nap egyiitt ebédelt.
Egyik napon Andrds érkezett elsdnek, és kifizette a harom egyforma ebéd arit. Ezutdn
Béla jott meg, 6 két ugyanolyan ebédet fizetett ki. Az asztalon tehét 6t adag ebéd volt.
Amikor Csaba megérkezett, latva, hogy bardtai mar ott vannak, egyenesen az asztalhoz
ment. A hdrom barit az 6t adagot harom egyenld részre osztva fogyasztotta el. Elszdmo-
laskor Csaba 60 forintot fizetett.

Hogyan oszlott meg ez Andras és Béla kozott?

12



VII.

47. Mekkora az dbran lathat6 1épcsdk teriilete?

48. Fel lehet-e bontani

a) 4 egybevigé részre?

b) 5 egybevigé részre?

100 emelet

13



49. A mar régebbr6l ismert ragacsos kozept papiron szerkessziik meg az AB egyenes

egy darabjat!
A w “B

50. Egy derékszogli haromszog két befogdja 6 és 8 cm. Mekkora

a) az atfogéja;

b) a koré irt kor sugara? (Erre probdlj fejben vélaszolni! Ha nem megy, akkor
szerkeszd meg, és mérd le a sugdr hosszat!)

¢) Mekkora az 4tfogéhoz tartozé magassig?
5. 1—24+3—-4+ ... +99—-100 ="

52. El lehet-e osztani 10 zseb kozott 44 forintot igy, hogy mindegyik zsebbe més-mas
szdmu forint keriiljon?

14



VIIL.

53. Két vonat indul egy id6ben; az egyik Budapestrdl Parizsba, a masik Parizsb6l Bu-
dapestre. Mindkét vonat 100 km-t tesz meg 6ranként. Milyen messze vannak egymadstol
a talalkozds utdn masfél oraval?

54. Cambridge-b6l Northy-ba két mérfoldes szerpentin autdit vezet, az \t elsé mérfold-
je nehéz hegyi dton a Northy feletti magas hegy tetejére vezet, s a masodik mérfoldon
ereszkedik ald Northy-ba. Egy neves autdversenyzd véllalkozott arra, hogy a rendkiviil
nehéz terep ellenére 30 km/6 atlagsebességgel jut el Cambridge-bdl Northy-ba. A fel-
felé vezet6 uton, mint ahogy a hegy tetején elhelyezett megfigyel6k konstataltik, csak
15 km/6 sebességgel tudott haladni, mégis alig néhdny mdasodperc késéssel ért Northy
varosdba. Harmadnap temették.

Miben halt meg?

55. A és B virosok tavolsaga 60 km. A-bdl B felé egyszerre indul egy lovaskocsi és egy
kerékpar. A kerékpdros, aki kétszer akkora sebességgel halad, mint a lovaskocsi, B-be
érve azonnal visszafordul.

Hol taldlkozik 0ssze a lovaskocsival?

56. Vilaszolj fejben a kovetkezs kérdésre:

Mennyivel valtozik az egyenletek megoldasa?

3x+6,78=9593  3x+6,78=9594  3x+6,78=9595  3x+6,78=9596

57. Irjuk fel a szomszédos négyzetszamok kiilonbségét!
0 1 4 9 16 25
1 3 5 7 9

Vajon a megfigyelt szabélyszerliség érvényben marad-e a végtelenségig?

Hogyan lehetne ennek utdnajarni?

58. Egy nyadri iidiilés folyamén 7-szer esett az es§ délelstt vagy délutdn. Ha délutdn
esett, akkor délel6tt nem esett. Osszesen 5 esétlen délutan és 6 es6tlen déleltt volt.

Hény napig tartott az iidiilés?

15



59. Betortek a British Mizeumba! A véd&berendezés azonnal riasztotta a rendGrséget,
de mire a helyszinre értek, a betdrd mar néhdny értékes miitarggyal elhagyta a tett szin-
helyét. Mindez éjszaka tortént, igy a frissen hullott hoban j6l latszottak a betéré nyomai,
de azok irdnya nem volt megallapithat6. A nyomok szerint a betdr6 egy darabig London
utcdit jarta (a nyomokbdl jol latszik, hogy tobbszor is keresztezte a sajat utjat, nyilvan a
rend6rok és a kutydk megtévesztésére), de nem haladt végig kétszer ugyanazon az utcén.
A nyomokbdl vildgos, hogy valahol bement egy hédzba.

Vajon hol?

British Miizeum ©

60. Afrikdban, a szavanna kdzepén egy facsoporton fiatal csimpdnz €1, melynek életét
kutatok tanulmanyozzdk. Egy reggel a fk alatt még nem taldltak nyomokat, délre viszont
a csimpdanz, a nyomok tanisiga szerint 0sszevissza jarta a fékat.

Vajon hol toltotte az éjszakdt, és hol van most?

16



IX.

61. Négy jatékos megegyezett, hogy a vesztes minden jdtszma utdn megkétszerezi a
tobbi jatékos pénzét. Osszesen 4 jatszmat jatszottak. Mindenki egyszer vesztett. A jaték
befejeztével mindenki megszamolta a pénzét, és lgy taldlta, hogy mindegyikiiknek egy-
formén 16 Ft-ja van.

Mennyi pénze volt a jatékosoknak kiilon-kiilon a jaték kezdetekor?

62. Vegyiink egy tetszGleges, nem 0-ra végz3d6 haromjegy(i szamot, és cseréljiik fel a
jegyeinek sorrendjét. A két haromjegyil szam koziil a nagyobbikbdl vonjuk ki a kiseb-
biket. (Ha példdul 513-bdl indulunk ki, ezt kapjuk: 513 — 315 = 198.) Ha ezt minden
haromjegyl szdmmal elvégezziik, akkor eredményiil hdnyféle szamot kapunk?

63. Két szam Osszege 7183. Egyik a mdsikbol gy kaphatd, hogy O-t frunk a végére
(tizes szdmrendszerbeli alakjdhoz).

Melyek ezek a szamok?

64. Gondoltam egy szdmot. Az utolsé jegye utdn egy O-t irtam. A kapott szdmhoz
hozzdadtam a gondolt szdmot. Egy négyjegyli szdmot kaptam, aminek csak az els6 hdrom
jegyét arulom el: 581.

Mi lehet az utolsé jegy? Es mire gondolhattam?

65. Egy elsdrgult, megrongalédott régi papiron ez olvashato:
72 tiltény: X67,9X pengd
Az X-szel jelolt szamjegyek olvashatatlanok.

Allapitsuk meg, hogy mibe keriilt egy toltény e régi papirlap gazdajanak!

66. Egy gyalogos utdn, aki reggel 8 6rakor indult el, 10 6rakor lovast kiildenek. A lovas
sebessége 5 km/6-val tobb, mint a gyalogosé, és igy azt 12 érakor utoléri.

Hény km-t tesz meg a gyalogos 6rdnként?

67. Egy siel6 kiszamitotta, hogy ha 10 km-t tesz meg 6ranként, akkor déli 1 érakor ér
célba, dranként 15 km-es sebességgel pedig délelstt 11-kor.

Milyen sebességgel haladjon, hogy pontosan délben érkezzen a célba?

17



68. Egy terepjar6 utjanak els6 napjan kényelmes tempdban haladt. Mésnap kétszeres
sebességgel folytatta Utjat, ez azonban megviselte a motort, igy csak feleannyi ideig ment,
mint el6z6 nap. Végiil a harmadik napon az el6z6 két nap idejének szamtani kdzepében,
és az el6zb két nap sebességének szdmtani kozepével haladt elére. A hdrom nap alatt
megtett 6sszesen 150 km-t.

Mennyi volt a megtett Gt naprdl napra?

69. Két munkds, egy oreg és egy fiatal, egy hédzban lakik, és ugyanabban a gyarban
dolgozik. A fiatalnak 20, az 6regnek 30 percig tart az Gt a munkahelyére.

Hény perc mdlva éri utol a fiatal a tarsat, ha az 6t perccel hamarabb indul el otthonrél?

70. Egy meleg nyéri napon Pali bevésarol bardtainak a biifében: vesz 13 iiveg limonadét,
darabjat 5 forint 10 fillérért, 6 adag virslit és 9 szendvicset. Osszesen 173 forint 30 fillért
kellene fizetnie. ,,Ez nem lehet.” — mondja. Ekkor még nem is tudta, hogy mennyibe
keriil egy szendvics.

Miért lehetett ennek ellenére biztos az allitasaban?

18



X.
Nehezebb feladatok

71. Van 9, szemre egyforma stlyunk és egy kétkard mérlegiink. A silyok koziil egy
rossz, a tomege 101 dekagramm, a tobbi j6, a tomegiik 100 dekagramm. Ki kellene
valasztani a hibds stlyt minél kevesebb méréssel. (Iddig semmi érdekes nem tortént,
ezt mar megoldottuk, 1asd a 4. feladatot.) Az djdonsdg az, hogy a méréseket eldre meg
kell tervezniink. Ez a kovetkezdket jelenti: a silyok meg vannak szdmozva 1-t6] 9-ig, a
méréseket egy laboratériumban végzik el, és nekiink meg kell hatdroznunk el6re, hogy az
elsé, masodik, harmadik. . . mérésnél mely sorszamu silyok keriiljenek a mérleg egyik,
illetve mdsik tdnyérjara. Ez nem fiigghet a mérések eredményétdl (tehdt nem mondhatjuk
azt, hogy ha ez és ez az els6 mérés eredménye, akkor ez €s ez legyen a mdsodik mérés).
A laboratériumbdl aztdn megkapjuk a mérések eredményét, és ennek alapjan meg kell
tudnunk mondani, hogy melyik a hibés suly.

Most hdny mérésre van sziikség?

72. Ot darab teljesen egyforma kiilsejti 1 kg-os sily koziil csak 3 pontos. A masik ketts
koziil az egyik 99 dekagrammos, a masik 101 dekagrammos.

Egy kétkarti mérleg segitségével, mas silyok felhasznaldsa nélkiil, legfeljebb 3 méréssel
allapitsuk meg, hogy melyik a 99 dekagrammos és melyik a 101 dekagrammos suly!

73. Ezittal 13 egyforménak l4tsz6 suly koziil 12 jo, egy pedig hibds, de azt nem tudjuk,
hogy konnyebb-e vagy nehezebb a tobbinél.

Egy kétkard mérleg segitségével valasszuk ki a hibds silyt legfeljebb harom méréssel!
(Annak eldontését nem kivanja a feladat, hogy a hibés sily konnyebb vagy nehezebb a
tobbinél.)

74. Egy sorozat igy kezdddik: 2, 3, 7, 14, 24, ...

Keress benne egyszerii szabélyossagot, és folytasd tovabb! Ird fel a sorozat n-edik tagjat
képlettel!

75. Ez a 8x8-as dbra dgy osztandé 4 egybevagé részre @)
a vonalak mentén, hogy mindegyikbe egy-egy kor is jus- @)

son. O
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76. Egy aratcsoportnak két rétet kell lekaszélnia, amelyek koziil az egyik kétszer ak-
kora, mint a mésik. A csoport fél napig a nagyobb rétet kaszdlta, majd két részre oszlott.
Fele a nagyobb réten maradt, és mire este lett, a maradék fiivet lekaszaltdk. A csoport
masik fele a kisebb rétre ment dolgozni. Estig kaszéltak. Annyi lekaszdalatlan fi maradt,
hogy azt masnap egy kaszds egy napi munkdval lekaszilta.

Hény kaszas volt a csoportban?

77. Andras és Béla sakkoznak. Andrasnak 6 masodperccel kevesebb, Bélanak 10 ma-
sodperccel tobb idére van sziiksége ahhoz, hogy sajat sakkfigurdit feldllitsa a sakktabléra,
mint amennyi idére akkor lenne sziikség, ha az 6sszes sakkfigurat kozosen raknak fel.

Mennyi id6 alatt rakja fel ki-ki a sajat sakkfigurdit?

78. Egy n6 az A kozségbdl 10 éra 31 perckor indult el, és egyenletesen haladva 13 éra
43 perckor érkezett B kizségbe. Ugyanezen a napon B kozségbdl 9 6ra 13 perckor egy
férfi indult el ugyanezen az tton, ugyancsak egyenletesen haladva, és 11 6ra 53 perckor
érkezett A kozségbe. Utkozben egyszerre értek egy széles foly6 hidjahoz (ki-ki a szdmara
kozelebbi végponthoz). A nd egy perccel késébb hagyta el a hidat, mint a férfi.

Mikor értek a hidhoz? Hatirozzuk meg a hid végpontjainak helyzetét A-hoz és B-hez
viszonyitval!

79. Oldjuk meg a kovetkezs egyenletet a pozitiv egész szamok korében!
2x%y? + y? = 6x2 + 12
80. Az adott szorzdsban a betlik szdmjegyeket jelentenek, egyezd betlik egyezdket,

kiilonbozé betiik kiilonbozdket (a tizes szdmrendszerben). Hatdrozzuk meg a betliknek
megfelel6 szaimjegyeket gy, hogy a szorzas helyes legyen!

ABCXABC
B

D

(Wl
e
QloaQ

FD
H ED

81. Tovébbra is: azonos betli — azonos szam, kiilonbozd betii — kiilonbdzé szam.

a) BDCE b) ABB c) I DA
+BDAE BAB +MER
+BDAE N +MER
AECBE +BBA

BBBO +7 DA
HAT
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82. Most viszont X barmilyen szdmot jelolhet az aldbbi osztdsban:

XXXXXXX  XX=XX8XX
XXX

XX
XX
XXX
XXX
1

Hatarozzuk meg a hidnyz6 szamjegyeket!

83. A sikon 11 egyenest rajzoltunk meg, parhuzamos nincs kozottiik.

Bizonyitsuk be, hogy kivalaszthat6 koziiliik ketts, amelyek 17°-nél kisebb szoget zarnak
be!

84. Adott 20 kiilonbozd pozitiv egész szam, mindegyik kisebb 70-nél.

Bizonyitsuk be, hogy a 20 szdm pdronként vett kiilonbségei kozott van 4 egyenls!

85. Véget ért az 6t lany: Kati, Evi, Zsuzsi, Panni, Rozi kormérkézéses pingpong verse-
nye. Sziileik azonban — mivel nem utaztak le a nagy vetélked6 szinterére — kiérdemelték
gyermekeik jogos haragjat. Ezért a lanyok megéallapodtak abban, hogy mindegyikiik csak
féligazsagot ir majd haza levelében, azaz egy igaz és egy hamis hirt. Igy biintetik meg
méltén a nemtér6dom sziil6ket. Ezeket irtdk a versenyrdl:

Kati: Panni a versenyen mdsodik lett. Sajnos én csak harmadik lettem.
Evi: Orémmel from, hogy elsé lettem, Zsuzsi pedig a masodik.

Panni: Mésodik lettem, Rozi lecsiszott a negyedik helyre.

Rozi: A negyedik helyen kotottem ki. De jo Katinak, & lett az elsd.
Zsuzsi: Harmadik lettem, szegény Evinek csak az utolsé hely jutott.

Allitsuk ossze a helyezési listat!
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A feladatok eredetérdl

A feladatok egy részét népszerli matematikakonyvekbdl valogattam Ossze, egy masik rész
olyan j6l ismert kérdésekbdl 4ll, amelyek sok konyvben szerepelnek, és eredetiik ma mér
nehezen lenne meghatdrozhat6. A feladatok harmadik csoportjat én taldltam ki.

A felhaszndlt konyvek jegyzéke (zardjelben az onnan atvett feladat sorszdmaval):

Perelman: Szérakoztatdé geometria (19)

Perelman: Szérakoztaté algebra (76)

Perelman: Matematikai torténetek és rejtvények (23, 32, 36, 67, 69)
Lehmann: Furfangos matematika (26, 70)

Gritzer Gyorgy: Elmesport egy esztendoére (54, 81, 82, 85)

Gritzer Jozsef: Rébusz (75)

Versenyfeladatok (58, 72, 77-80, 84)

A gimnédziumi matematika kisérlet korabbi anyagaibdl (45, 46, 59, 60, 66)

Poésa Lajos
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